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 ی دوازدهم: مثلثاتپایه

1 تاشذ، چٌذ عذد صحیح تِ هجوَعِ  ( 2   (1   تازُ    عذدی طثیعی ٍ   اگر  -1 ⋃ 2 ⋃ 3 ⋃ 4 

 تعلق دارد؟ 

1 )8  2) 9   3) 10    4) 11 

1 تیست جولِ اٍل دًثالِ حساتی تا جولات اٍل  -2 1 ٍ قذرًسثت  3  تی ٍ تیست جولِ اٍل دًثالِ حسا 2 

1 تا جولِ اٍل  2 ٍ قذرًسثت  2   چٌذ جولِ هساٍی دارًذ؟  3 

1) 6  2) 7    3) 8   4) 9  

الاظلاع درجِ است. هساحت هتَازی 135ٍاحذ زاٍیِ تیي دٍ قطر  8ٍ  12الاظلاعی اًذازُ دٍ قطر در هتَازی -3

 است؟  2√چٌذ تراتر 

1) 18  2) 24   3)36   4 )32 

تاشذ،  5  ٍ  8  ٍاحذ هرتع است. اگر  16تراتر      هساحت هثلث -4

 کذام است؟   اًذازُ ظلع هتَسط 

1) √39  2) √41  3) 3√5  4) 5√2 

 کٌذ؟ ّا را تا چِ طَلی قطع هی هحَر  ́ خط  -5

1) 2

√3
     2) √3  

3) 4

√3
     4 )6

√3
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  است. هقذار ایي تاتع در  5تراتر  3        (0   حذاکثر هقذار تاتع  -6
 

4
 کذام است؟  

1) 3  √2 2) √2  3  3) √2  3  4) 3  
√2

2
 

 کذام است؟     تاشذ. هی          ًوَدار هقاتل تیاًگر تاتع  -7

 2( 2     صفر ( 1

3 ) 1     4)  2 

1√هثلثاتی تاشذ، حاصل در ًاحیِ اٍل دایرُ  αاگر اًتْای کواى  -8     2   √
1     

1     
 کذام است؟  

1 )      2)        3)       4)      

5یک ریشِ دٍم عذد  -9  کذام است؟  6√2 

1) √2  √3 2) √2  √3  3) 2  √3  4) 2  √3 

3 ار داد تا ًاهساٍی تَاى قرهی  چِ تعذاد عذد صحیح تِ جای  -11  √ 
3

 ترقرار تاشذ؟  2  

1) 20  2) 17   3) 18   4) 19  
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 کٌذ؟ ّای هثلث هقاتل عثَر هیکذام خط زیر حتواً از هحل ترخَرد هیاًِ -11

1 )     3    2)   3  1 

3 )  0     4)     

کردُ ٍ یک قطر آى هٌطثق تر ًیوساز رتع اٍل قطع  3ٍ  1ّای ّا را در دٍ ًقطِ تِ طَل ای، هحَر دایرُ -12

 است. شعاع دایرُ کذام است؟ 

1 )√3  2) 3   3) √5   4) 3  

ّا از دٍ هفرٍض است. چٌذ ًقطِ در صفحِ ٍجَد دارد کِ فاصلِ آى 10تِ ظلع     الاظلاع هثلث هتساٍی -13

 تاشذ؟  3√5تراتر    شاى از ظلع ٍ فاصلِ 10تراتر   ٍ   رأس 

 شوار تی (4   دٍ  (3   یک  (2  صفر  (1

 ٍاحذ، طَل ًیوساز داخلی زٍایِ قائوِ کذام است؟  7ٍ  3تِ اظلاع قائن  الساٍیِدٍ هثلث قائن -14

1) 1 4⁄ √2    2 )2 1⁄ 

3) 2 8⁄     4) 2 1⁄ √2 

، راتطِ    در هثلث  -15
 ̂

3
 

 ̂

4
 

 ̂

5
ٍ  ̂ ّای داخلی دٍ زٍایِ ترقرار است. زاٍیِ حادُ تیي ًیوسازّا تیي زٍایِ 

 ، چٌذ درجِ است؟ ̂ 

1) 20  2) 25   3) 60   4) 35 
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اگر  -16
  1

2
 

 

3
 کذام است؟     ، هقذار 16  2    2ٍ  2   

1) 9  2) 10   3) 11   4) 12 

2 2گاُ عذد گٌگ تاشذ، آى  اگر »اگر تخَاّین حکن  -17 را رد کٌین، از « ّوَارُ عذد گٌگ است 5  4 

 کذام عذد زیر تِ عٌَاى هثال ًقط استفادُ کٌین؟ 

1 )2√2  2 2) 3√2  2  3) 5√2  1  4) 4√2  5 

1تا قذ   هتر تر تالای ترجی ًصة شذُ است. شخص  8در شکل زیر، دکلی تِ طَل  -18 هتر، از پشت یک  ⁄8

 کٌذ. تلٌذی ترج چٌذ هتر است؟ هتری تِ ًَک دکل ًگاُ هی 4تیرک 

1) 8/19 

2 )2/20 

3 )8/20 

4 )2/21 

 کذام است؟   در شکل هقاتل، اًذازُ  -19

1) 54/4     2) 36/5 

3) 76/5     4) 75/6 
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̂ زاٍیِ     در هثلث  -21   هقاتل زاٍیِ   ترقرار است؟ )ظلع  کذام راتطِ تیي سِ ظلع ایي هثلث ̂ 2 

 است.(

1)  2        2)  2     

3)  2   2       4)  2   2     

(   اگر  -21 3  ، داهٌِ تاتع 2   2√   کذام تازُ زیر است؟  (  

1) [0 2]  2) [0 3]  3) [1 3]  4) [1 2] 

(   ظاتطِ ای کِ تاتع تا در تازُ -22  |  2| اکیذاً ًسٍلی است، ًوَدار آى تت ًوَدار  |3  | 

   )  2 2  در چٌذ ًقطِ هشترک ّستٌذ؟  10   

 فاقذ ًقطِ هشترک  (4   3 (3   2 (2  1 (1

(   اگر  -23  
 

√  2   2
  ٍ   )   

1

2
 کذام است؟     تاشٌذ، داهٌِ تاتع   (

1) ( 
1

2
   ) 2) 1

2
     3)   2 0)  4)   1  

1

2
) 

(   تاتع تا ظاتطِ  -24  6ّای ّا را در دٍ ًقطِ تِ طَل هحَر   هفرٍض است. اگر ًوَدار تاتع   √   

 ٍ 
1

4
 کٌذ؟ ّا را تا کذام طَل قطع هی ، هحَر    گاُ ًوَدار تاتع قطع کٌذ، آى 

1) 1

9
 ٍ 4  2) 1

4
 ٍ 9  3)  4 ٍ 

1

4
  4) 4 ٍ 9 
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(   اگر  -25   2      ٍ   ) ٍ خط     تاشٌذ، هساحت ًاحیِ هحذٍد تِ ًوَدار تاتع  |1  4√| 

 کذام است؟  3  تِ هعادلِ 

1) 3  2) 4   3) 5/4   4) 6  

(   ٍ  {(9 1  (1 4  (7 3  (3 6  (5 2 }  دٍ تاتع  -26  
 

  1
(( 2  )1  . اگر اًذهفرٍض   

 کذام است؟   تاشذ،  6

1) 1

2
  2) 3

4
   3) 3

2
   4) 5

2
 

(   ًوَدارّای دٍ تاتع  -27  3      ٍ   )   
1

9
هتقاطع ّستٌذ. اگر  1 ای تِ طَل در ًقطِ  (

  2)  
1

2
 کذام است؟  (27 1  تاشذ، هقذار  

1)  3  2)  2   3) 1   4) 3 

اگر  -28
    

1     
    تاشذ، هقذار  

 

2
 

 

2
 کذام است؟  (

1)  2  2)  
1

2
   3) 1

2
   4) 2 

3  2   2جَاب کلی هعادلِ هثلثاتی  -29  کذام است؟ 0     

1) 2   
2 

3
 2) 2   

 

3
  3) 2   

5 

6
  4 )   

 

3
 

.0]در تازُ   4     4     4   ّای هعادلِ هثلثاتی توام جَابهجوَع  -31.  ، کذام است؟ [ 

1) 7 

4
  2 )9 

4
   3) 5 

2
   4) 11 

3
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 :عذد صحیح ، در تاسٜ       ،1    ٌاٜ در تاسٜ ، آٖ   دٚ عذد صحیح تاضٙذ وٝ   ٚ   اٌز  نکته

 عذد صحیح ٚجٛد دارد.  [   ]،1    عذد صحیح ٚ در تاسٜ  [     ،   

 1     1 1  1 2 1     1 2   2     1 2  2 2 2    2 4   3     1 3  3 2 3   

  3 6   4     1 4  4 2 4    4 8  

 

 

8وٝ در ایٗ تاسٜ     3  1  11  1  عذد صحیح ٚجٛد دارد.  11 

 2پاسخ سوال 

 :دٞٙذ وٝ لذر٘سثت آٖ ، خٛد تطىیُ یه د٘ثاِٝ حساتی ٔی  ٚ    جٕلات ٔطتزن دٚ د٘ثاِٝ حساتی  نکته

 است.    ٚ    ٞای ٞای د٘ثاِٝن.ْ.ْ لذر٘سثت

 1  3   1  2   1  2   2 تعذاد جٕلات ٔساٚی   3     

 تٝ ضىُ سیز ٞستٙذ:    ٚ    ٞای جٕلات د٘ثاِٝ

تیست جّٕٝ اَٚ     3 5 7 9 11 13 15 17   41 

تیست جّٕٝ اَٚ     2 5 8 11 14 17   59 
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)اِٚیٗ  5( تا جّٕٝ اَٚ   ٞا خٛد یه د٘ثاِٝ حساتی جذیذ )ٞا، جٕلات ٔطتزن د٘ثإِٝلات د٘ثاِٝتا تٛجٝ تٝ ج

11جّٕٝ ٔطتزن دٚ د٘ثاِٝ( ٚ لذر٘سثت   5 یعٙی تعذاد   ساس٘ذٚ تایذ ( ٔی3ٚ 2ٞای )ن.ْ.ْ لذر ٘سثت 6 

 ا: است، ِذ 41جٕلات ٔطتزن را تیاتیٓ. چٖٛ آخزیٗ جّٕٝ ٔطتزن تیٗ دٚ د٘ثاِٝ 

   41  5  6   1  41  6   1  36    1  6    7 

 ٞا ٚجٛد دارد. د٘ثاِٝ جّٕٝ ٔطتزن در 7پس 

 3پاسخ سوال 

وٙٙذ ٚ الاظلاع لؽزٞا یىذیٍز را ٘صف ٔیتا تٛجٝ تٝ ایٙىٝ در ٔتٛاسی راه اول:

تٛاٖ ٔساحت ٔساحت تطىیُ ضذٜ است ٔیالاظلاع اس چٟار ٔثّث ٞٓٞز ٔتٛاسی

 4ا را تٝ وٕه لاٖ٘ٛ ٔساحت ٔحاسثٝ ٕ٘ٛدٜ ٚ سپس جٛاب را در ٞیىی اس ٔثّث

 ظزب وزد، داریٓ: 

      4  
   

 4 (
1
2
 6  4     45 )  48  

√2
2

 24√2 

 ٞا تا ٞٓ تزاتز٘ذ؟ آلا تثخطیذ ٚالعاً ٔساحت ٔثّث سوال:

 دْ تّٝ تزاتز٘ذ ِٚی ایٗ خیاِت راحت ضٝ ٘طٖٛ ٔی پاسخ:
 

   
  

 
   

ٚ تمیٝ رٚ ٞٓ ٔطاتٝ اٖٚ ٔیطٝ ثاتت  

 وزد وٝ تزاتز٘ذ: 

 
 

   
 

1
2
          ̂1      

1
2
         45 

   135      181  45  
    45 

1
2
         135   
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 راه دوم: 

 :الاظلاع تاضذ، داریٓ: یه ٔتٛاسی،     اٌز  نکته 

      
          

2
 

 وٙیٓ: را ٔحاسثٝ ٔی  تا تٛجٝ اس لاٖ٘ٛ ٔساحت، ا٘ذاسٜ ساٚیٝ 

      
8  12     45 

2
 48(

√2
2
)  24√2 

 4پاسخ سوال 

 وٙیٓ:را ٔحاسثٝ ٔی  اتتذا اس لاٖ٘ٛ ٔساحت، ا٘ذاسٜ ساٚیٝ 

 
 

   
 

1
2
          ̂  16  

1
2
 5  8      ̂      ̂  

16
21

 
4
5
    

 را رسٓ وزدٜ  داریٓ:    حاَ ارتفاع 

    ̂  
  

  

         
⇒   

4
5
 

  

5
    4 

2   :لعیٝ فیثاغٛرس    2    2  52  42    2     3           8  3  5 

 ٘ٛیسیٓ: ٔی    حاَ لعیٝ فیثاغٛرس را در ٔثّث 

  2    2    2   2  42  52  16  25  41    √41 
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 ی تحلیلی و جبر/ هنذسه/ تابغ(ی یازدهم: هنذسه)پایه

 ی دوازدهم: مثلثاتپایه

 5پاسخ سوال 

 :( است. 1-ٞا )ٞای آٖظزب ضیةٌاٜ حاصُتز ٞٓ عٕٛد تاضٙذ، آٖ ́ ٚ   اٌز دٚ خػ  نکته 

ضٛد وٝ تمسیٓ ٔی  31ٚ   91تٝ دٚ ساٚیٝ   121وٙیٓ. تا ایٗ وار ساٚیٝ ٞا عٕٛد ٔی خؽی را تز ٔحٛر    در ٘مؽٝ

3√  31   تزاتز   در ایٗ صٛرت ضیة خػ 

3
 ٌیزیٓ: عٕٛد است، ٘تیجٝ ٔی  تز خػ  ́ ضٛد. چٖٛ خػ ٔی 

     ́   1  
√3
3

   ́   1    ́  
 3

√3
  √3 

́  داضتٗ ضیة خػ  حاَ تا  ٘ٛیسیٓ: ( ٔعادِٝ خػ را ٔی 4 1  ٚ یه ٘مؽٝ اس خػ )یعٙی  3√  

  4   √3   1     √3  4 

 را صفز لزار دٞیٓ:   ٞا، وافی است در ٔعادِٝ خػ فٛق  تا ٔحٛر  ́ تزای ٔحاسثٝ ٔحُ تزخٛرد خػ 

   √3  4
     1   
⇒    1   √3  4  √3  4    

4

√3
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 6پاسخ سوال 

 :تزاتز           ٚ           حذاوثز ٔمذار تٛاتع  نکته | | ٞا ٚ حذالُ ٔمذار آٖ   

 | |  تاضذ. ٔی   

 تا تٛجٝ تٝ ٘ىتٝ فٛق داریٓ: 

| |  3  5  | |  2     
     1   
⇒       2     2      3   (

 

4
)

  2    
 

4
 3   2(

√2
2
)  3   √2  3  3  √2 

 7پاسخ سوال 

 :تزاتز           حذاوثز ٔمذار تاتع  نکته| |  است.   

 ضٛد داریٓ: ٔی 1  1  تا تٛجٝ تٝ ٕ٘ٛدار ٔطخص است وٝ 

  1  1  1       1      1 

 تا تٛجٝ تٝ ٘ىتٝ ٌفتٝ ضذٜ داریٓ: 

| |    2 
     1   
⇒    | |  1    1 

رٚ خٛاٞذ ضذ وٝ غّػ ضٛد وٝ ٕ٘ٛدار آٖ تٝ ضىُ رٚتٝٔی 1       تاضذ، تاتع تٝ صٛرت  1  اٌز  أا

 است. 

 تاضذ. ٔی 1   پس 

www.konkur.in

forum.konkur.in



 

 

 موضوع:

 آرر 16تست منتخب ریاضی آمادگی آزمون  30پاسخنامه 

𝐺𝑚𝑎𝑖𝑙: 

 تهیه و تنظیم: سیاوش طیبی

𝑠𝑖𝑎𝑣𝑎𝑠ℎ. 𝑝𝑎𝑟𝑠𝑖. 73@𝑔𝑚𝑎𝑖𝑙. 𝑐𝑜𝑚  

 های جبری(های گویا و ػبارتی دهم: مجموػه، الگو دنباله/ مثلثات/ توان)پایه 

 ی تحلیلی و جبر/ هنذسه/ تابغ(ی یازدهم: هنذسه)پایه
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 8پاسخ سوال 

√1     2   √
1      

1      
 √

1
   2 

 √
1      

1      
 

1      

1      
 

 
1

|    |
 

√1      

√ 1        1       
 

1
    

 
|1      |

√1     2 
 

1
    

 
1      

√   2 
 

 
2

    
 

1      

|    |
 

1
    

 
1      

    
 

1   1       

    
 

    

    
      

 9پاسخ سوال 

 تٝ وٕه اتحاد اَٚ داریٓ: 

5 ٞایریطٝ دْٚ عذد 6√2    √(5  2√6)   √ 3⏟
 2

 2⏟
 2

 2√6⏟
2  

  √(√3  √2⏟    
   

)

2

   √3  √2  

 11پاسخ سوال 

 :عذد  1    تٝ تعذاد   ٚ   یٗ ٌاٜ ت، آٖ   ؼٛری وٝ تٝاعذادی صحیح تاضٙذ   ٚ   اٌز  نکته

 صحیح ٚجٛد دارد. 

 3  √ 
3

  2
رسا٘یٓٔی        تٝ  تٛاٖ 3 
⇒             3 3      2 2   27     8 

8 ، تٝ تعذاد 8 ٚ  27 تیٗ     27  1  عذد صحیح ٚجٛد دارد.  18 
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 11پاسخ سوال 

ٞا را تٝ دست آٚردٜ ی است ٔعادِٝ دٚ تا اس ٔیا٘ٝٞا تاضذ، تزای پیذا وزدٖ آٖ، وافٔحُ تزخٛرد ٔیا٘ٝ  فزض وٙیذ 

 را تیاتیٓ.   ٚ آٖ دٚ ٔعادِٝ را در یه دستٍاٜ لزار دادٜ ٚ اس حُ آٖ ٔختصات 

 ضٛدتا: است، پس ٔختصات آٖ تزاتز ٔی   ٚسػ ظّع  ́ : ٘مؽٝ ́  ٔعادِٝ ٔیا٘ٝ  ٔحاسثٝ

  ́  
  ́    

2
 

 1  4
2

 
3
2
 ٚ   ́  

     

2
 

6    6 
2

 1   ́ 
3
2
 1  

 را تٙٛیسیٓ:  ́  تٛا٘یٓ ٔعادِٝ ٔیا٘ٝ ٔی ́ ٚ   تا ٔعّْٛ ضذٖ دٚ ٘مؽٝ 

   ́  
  ́    
  ́    

 
1  1
3
2  6

 1 :ٔعادِٝ  پس ٔیا٘ٝ ́   افمی است.         1 

 ضٛد تا: است. پس ٔختصات آٖ تزاتز ٔی   ٚسػ ظّع  ́ : ٘مؽٝ ́  عادِٝ ٔیا٘ٝ ٔحاسثٝ ٔ

  ́  
     

2
 

6    1 
2

 
5
2
 ٚ   ́  

     

2
 

1  6
2

 3   ́ 
5
2
 3  

 را تٙٛیسیٓ: ́  تٛا٘یٓ ٔعادِٝ ٔیا٘ٝ ٔی ́ ٚ   تا ٔعّْٛ ضذٖ دٚ ٘مؽٝ 

   ́  
  ́    
  ́    

 
3    6 

5
2  4

 
9

 
3
2

 
 18

3
  6          ́       

     6   6   4    6   6  24     6  18 

 د: ٞا پیذا ضٛرا در یه دستٍاٜ لزار دادٜ تا ٔحُ تلالی آٖ ́  ٚ   ́  ٞای حاَ ٔعادلات ٔیا٘ٝ
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{
  1                                                                                      

   6  18
         
⇒   1   6  18  6  18    3

     3 1  

در ٔعادِٝ آٖ صذق   وٙذ، سیزا ٔختصات عثٛر ٔی  1 3  اس ٘مؽٝ  3     ٞا، فمػ خػ تا تٛجٝ تٝ ٌشیٙٝ

 صحیح است. (1ٙذ. پس ٌشیٙٝ)ؤی

 12پاسخ سوال 

( است ٚ چٖٛ ٔزوش دایزٜ رٚی ایٗ لؽز دارد، پس ؼَٛ ٚ عزض    لؽزی اس دایزٜ ٔٙؽثك تز ٘یٕساس رتع اَٚ )

.   1 1  اش را اس ٘ماغ فزض وزد ٔجذداً فاصّٝ       تٛاٖ ٔختصات آٖ را تٝ صٛرت ٔزوش تا ٞٓ تزاتز٘ذ ٚ ٔی

 دٞیٓ: زدٜ ٚ تا ٞٓ تزاتز لزار ٔیحساب و  1 3  

        √   1 2     1 2  √   3 2     1 2 

2تٛاٖ       

⇒     2  2  1   2   2  6  9   2  4  8    2    2 2  

 تٙاتزایٗ:

     √   1 2   2  1 2  √5 

 13پاسخ سوال 

 :تزاتز   الاظلاع تٝ ظّع ارتفاع ٔثّث ٔتساٚی نکته
 √3

2
 است.  

است، أا در سٛاَ ٌفتٝ آٖ    خػ یىساٖ تاضذ، عٕٛدٔٙصف پارٜ  ٚ   ٞا اس دٚ راس آٖتٕاْ ٘ماؼی وٝ فاصّٝ 

٘مؽٝ تا ایٗ ٚیژٌی رٚی عٕٛدٔٙصف ٚجٛد دارد. یىی خٛد  2تاضذ، در ایٗ صٛرت فمػ  11یىساٖ ٚ تزاتز   ٚ   ٘ماغ اس 
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٘سثت تٝ لاعذٜ   الاظلاع( ٚ یىی ٞٓ لزیٙٝ رأس ٞای ٔثّث ٔتساٚی)ظّع 11      است، چٖٛ   راس 

، ارتفاع تزاتز 11الاظلاع تٝ ظّع است. اس ؼزفی در ٔثّث ٔتساٚی   
 √3

2
    11  

11√3

2
است ٚ ٔسأِٝ  3√5 

تٝ    ی فاصّٝ تٝ ا٘ذاسٜ ارتفاع ضٛد(. پس تٕاْ ایٗ ٘ماغ وٝ اس ضٛد )یعٙ 3√5،   خٛاستٝ وٝ فاصّٝ ٘ماغ اس لاعذٜ 

اس آٖ است وٝ جٛاب ٔسأِٝ ٘ماغ تزخٛرد ایٗ  3√5ٚ تٝ فاصّٝ    خػ ٔٛاسی در ؼزفیٗ لاعذٜ  2فاصّٝ ارتفاع تاضٙذ 

 جٛاب دارد.  2ِٝ دلیماً رٚی ایٗ دٚ خػ لزار دار٘ذ پس ٔسأ ́ ٚ   است. چٖٛ  ́ ٚ   دٚ خػ تا آٖ دٚ ٘مؽٝ 

 14پاسخ سوال 

1̂ است، پس   ٘یٕساس ساٚیٝ    اولاً:    ̂2  45  

 تزاتز است تا:   اش اس دٚ ظّع ساٚیٝ لزار دارد، پس فاصّٝ  رٚی ٘یٕساس ساٚیٝ    ثانیاً:

    ́        

  ٘ٛیسیٓ:را تٝ صٛرت سیز ٔی    اِشاٚیٝ حالا ٔساحت ٔثّث لائٓ

               
     

2
 

    

2
 

    

2
 

3  7
2

 
3 
2

 
7 
2

 21  11 

   28 

1 ٚ   91  اِسالیٗ است. سیزا ٔتساٚی    اِشاٚیٝ ٔثّث لائٓ 1 پس   45  . ِذا  45 

 ، تٙاتزایٗ: 28        

  2    2    2    2  282  282  2  282     √2  282  28√2 
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 15پاسخ سوال 

 وٙیٓ:فزض ٔی  ٞز یه اس وسزٞای دادٜ ضذٜ را تزاتز 

 ̂

3
 

 ̂

4
 

 ̂

5
    ̂  3   ̂  4   ̂  5  

دا٘یٓٔی    ̂   ̂   ̂  181  3  4  5  181  12  181    15  

  ̂  3  15  45    ̂  4  15  61     ̂  5  15  75  

:  ساٚیٝ خارجی ٔثّث     است.   
45 
2

 
75 
2

 
121 

2
 61  

 ساٚیٝ حادٜ تیٗ دٚ ٘یٕساس خٛاسٙتٝ ضذٜ است.   ساٚیٝ ٔٙفزجٝ تیٗ دٚ ٘یٕساس ٚ   حٛاستاٖ تاضذ 

 16پاسخ سوال 

  1
2

 
 

3
   2  {

 

3
   2    1  2  4    2  5     

 

3
   2    3  6                                      

 

 وٙیٓ:جایٍذاری ٔی 16  2    2حاَ تساٚی تذست آٔذٜ را در 

2 2  5   3  6  2  16  4  11  3  6  2  16  5  1    1 

              
⇒      {

  2  5  2 1  5  5
  3  6  3 1  6  6 

       11 
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 17پاسخ سوال 

ًٌٙ تاضذ ٚ ثا٘یاً حىٓ ٌشارٜ ضزؼی را ٘مط وٙذ، یعٙی تایذ عذدی را تٝ عٙٛاٖ ٔثاَ ٘مط ٔعزفی وٙیٓ وٝ اٚلاً 

2 2عثارت   را تثذیُ تٝ عذد ٌٛیا وٙذ.  5  4 

  2 2  4  5  2 2  4  2  3  2  2  2  1  3  2   1 2  3 

 ضٛد: ٌٛیا ٔی  ( عذدی ًٌٙ است وٝ تٝ اسای آٖ 2)، فمظ ٌشیٙٝٞا را أتحاٖ وٙیذاٌز ٌشیٙٝ

  5√2  1    2 5√2  1  1 2  3  2 5√2 2  3  2 51  3  113 

 18پاسخ سوال 

افتیٓ. ٔثّثی در ضىُ ٚجٛد ٘ذارد وٝ یا استفادٜ اس لعیٝ تاِس ٔی   ٚ    ،   ٞای خػاس ٔٛاسی تٛدٖ پارٜ

 وٙیٓ: خؽی ٔٛاسی سؽح سیٕٗ رسٓ وزدٜ ٚ ٔثّث ایجاد ٔی  را تٝ وار تثزیٓ. تٝ ٕٞیٗ خاؼز اس  تخٛاٞیٓ لعیٝ تاِس

 

 

 

2 2⁄

6 2⁄   
 

15
15  165

 
2 2⁄

6 2⁄   
 

15
181

 
1
12

 

 12  2 2⁄  6 2⁄    26 4⁄  6 2⁄      21 2⁄  
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 19پاسخ سوال 

رٚ ٘یاس داریٓ. چٟار خػ دٚ تٝ دٚ ٔٛاسی داریٓ. تٙاتزایٗ رٚی  ٞا. ٕٖٞٛ رٚش خٛبدرسٙأٝ وٝ یادتٖٛ ٞست تچٝ

 تىٝ ضذٜ است، سٝ فّص داریٓ:  3ظّعی وٝ 

 

 

      ⏟فّص ٔتٛسػ 
  

 2       ⏟فّص وٛچه 
  

    ⏟فّص تشري 
  

      16     2   16      9     16    ⏟          
25

  

 162   16     25  16    
256
25

 4
 4

1124
111

 11 24⁄    16  11 24⁄  5 76⁄  
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1̂ وٙیٓ. در ایٗ صٛرت را رسٓ ٔی ̂ ٘یٕساس داخّی    ̂2  
 ̂

2
ضذٜ ٚ  

̂ چٖٛ  1̂ است. پس  ̂ 2    ̂2 ایجاد     . در ٘تیجٝ ٔثّث ̂  

1̂ اِسالیٗ ضذٜ )ضذٜ، ٔتساٚی . دٚ ٔثّث        ( ٚ ِذا ̂  

ٚ  ( ̂ 2̂ ٚ  ̂   تٝ حاِت تساٚی دٚ ساٚیٝ ٔتطاتٟٙذ )ٔطتزن    ٚ     
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̂ ؼٛری وٝ   31   ٚ ̂  2 ̂ تٝ   61ٚ   31تٝ ساٚیٝ  رٚظّع رٚتٝ . 61 

تزتیة ٘صف ٚتز ٚ 
3

2
ٚ  2  ٌاٜ تاضذ، آٖ 1  ٚتز ٞستٙذ. پس اٌز  

  
√3

2
 2 ٞا اعذاد را أتحاٖ وٙیٓ فمػ ضٛد حاَ اٌز در ٌشیٙٝٔی 3√ 

 ( تزلزار است. 3تساٚی ٌشیٙٝ )
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3  تزای یافتٗ دأٙٝ تاتع   تز ٔساٚی صفز لزار دٞیٓ:تایذ عثارت سیز رادیىاَ را تشري    

  2  4  3  
ٞاریطٝ       1 1  2 3
⇒                3    [1 3] 
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 ای اویذاً ٘شِٚی است: یاتیٓ در چٝ تاسٜٛضتٝ ٚ تا رسٓ آٖ ٔیای ٘اتتذا تاتع را تٝ صٛرت چٙذ ظاتؽٝ
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تاضذ. تزای تٝ دست آٚردٖ ٘ماغ اویذاً ٘شِٚی ٔی 5  2  تا ظاتؽٝ 2  پس ٔطخص ضذ وٝ تاتع تٝ اسای 

2 2     ٔطتزن تا  2 2، ٔعادِٝ 11       11  وٙیٓ:حُ ٔی 2  را تا ضزغ  5  2  

2 2    11   2  5  2 2    15  1 

     1 4 2   15  121  
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 ( جٛاب تست است. 1تاضذ ٚ ٌشیٙٝ )لاتُ لثَٛ ٔی 3   ، تٟٙا جٛاب 2  تا تٛجٝ تٝ ضزغ 
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 دٞیٓ: را تطىیُ ٔی    اتتذا ظاتؽٝ 
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 ٞا داریٓ: ٔی دا٘یٓ عثارت سیز رادیىاَ در ٔخزج وسز تایذ ٔثثت تاضذ. تا تٛجٝ تٝ ٌشیٙٝ ترفند ویژه:
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 ( صحیح است. 1ٌشیٙٝ)
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 ٚ  6ٞای ٞا را در دٚ ٘مؽٝ تٝ ؼَٛ ٔحٛر   ٕ٘ٛدار 
1

4
 ) وٙذ. یعٙی لؽع ٔی 

1

4
) تزای  1  6  ٚ  1 

 را حُ وٙیٓ. داریٓ:  1         ٞا تایذ ٔعادِٝ   تا ٔحٛر     یافتٗ ٔحُ تزخٛرد ٕ٘ٛدار تاتع 

         1   (    )  1
         √   
⇒           (  √ )  1 

( √  ) اس ٔمایسٝ   ) ٚ  1  6  تا  1 
1

4
) تا  6  √  یاتیٓ وٝ تایذ در ٔی 1 

  √   
1

4
 4  وٙذ. پس وذاْ اس ٔعادلات فٛق صذق ٕ٘ی در ٞیچ 4  ٞا، تاضذ. حاَ تا تٛجٝ تٝ ٌشیٙٝ 

 ( صحیح است. 2ٞستٙذ، غّػ ٚ تٙاتزایٗ ٌشیٙٝ ) 4  ( وٝ ضأُ 4(، )3(، )1ٞای )تاضذ، ِذا ٌشیٙٝجٛاب ٔعادِٝ ٕ٘ی
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 را تطىیُ دٞیٓ:        ٚاظح است وٝ اتتذا تایذ 

        (    )     2     √4  2     1  √4 2  4  1  √ 2  1 2  |2  1| 

 س٘ٙذ: ٞز جا صحثت اس ٔساحت تیٗ دٚ ٘احیٝ است، رسٓ ضىُ ٚ یافتٗ ٘ماغ تماؼع حزف اَٚ را ٔی

} :یافتٗ ٘ماغ تماؼع

 1  |2  1|                                                                                                                    
 1  2   
⇒    |2  1|  3  {

2  1  3    1
2  1   3    12

 2  3                                                                                                                                 

 

ٞا را  ٘سثت  را رسٓ وزدٜ ٚ سپس لسٕت سیز ٔحٛر  1  2  اتتذا ٕ٘ٛدار خػ  |1  2|  ٕ٘ٛدار  تا رسٓ

 وٙیٓ:ٞا لزیٙٝ ٔی تٝ ٔحٛر 

 

 

 

  تا تٛجٝ تٝ ضىُ ٔطخص است وٝ ٔساحت ٔثّث 
3 3

2
 4  ضٛد. ٔی ⁄5
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 ضٛد. ّص لزار دارد، ٔعىٛس ٔیوٝ رٚی فوٙیٓ. تا ایٗ وار تاتعی اتتذا جٟت فّص دْٚ را عٛض ٔی
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       1     
→     6

                    2  
             
←    6

 

اس آٖ خارج ضذٜ است. ِذا  3ٌیزیٓ ( ٘تیجٝ ٔی3 6ضذٜ وٝ تا تٛجٝ تٝ سٚج ٔزتة )  ٚارد تاتع  6حاَ 

 ٚ داریٓ:  3   2  

  2   3 
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